和 


二 族 内 的 分 布 函 歼 的 超 对 连 棱 性 


诈 宝 内 
(数学 力学 采 构 率 葵 球 研 室 ) 
属於 工 族 的 分 作画 数 的 理论 见 於 参考 文献 1 第 6 章 , $5 29, 80。 这 里 , 我们 只 把 下 
面 要 用 到 的 精 果 伊 述 出 来 。 
分 伪 画 数 环 (z) 属 伶 族 工 的 充 要 条 件 是 : 它 的 特征 责 数 (1) 能 表 成 





一 0 
1 it eH 
Inf()=t-o + Je 二 2 jdM1(u) 十 





1 tu 1 Te 
+f( 1— 7)AN(w), (1) 


其 中 用 (ww) 及 六 (ww) 适合 下 列 条 件 : 
(i) Mu) 是 (一 ce,0) 上 的 不 减 画 数 ，NW(u) 是 (0, 十 oo) 上 的 不 减 函数 ; 
(ii) Mn 0， ee 
”( 首 ) J Tm Mu)< t+, f Er <+o 
(iv) 其 置 
T(v)=~M(~0), S(v)=N(e), (~oo<V<+o0), (2) 
则 当 @<5, h>0 时 ， 
T(g+th)—T(a)>T(+h) Tg), 
S(ath)—S(a)>S(0+h)—S(a). 
在 -的 第 167 页 .上 证 明 , 一 S(V) 是 连续 而 凸 的 。( 原文 是 说 5(v) 是 凸 的 。 这 不 过 是 
称谓 上 的 分 歧 。 这 里 遂 一 S(%) 人 ) 根据 文 
献 (页 69, 定理 4:1 和 1), 一 S(v) 可 以 表 成 z 


8S(%)=—S(a)— -fia (83) 


其 中 水 (v?) 是 不 增 画 数 。 又 因 Go) 是 不 溅 的 ， ee 由 (1) 可 网 S(t+o0)=0。 人 粹 
是 ,在 (3) 内 分 2 十 cc, 得 


十 ce ， 
0=S(a)+ f WAt. (4) 
将 (3) 与 (4) 相 加 ,得 / 


* 1958 年 了 月 234 日 收 到 。 
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十 嘻 
S(v)=— f wat. (5) 
由 (2) 及 (5) 得 z 
N(w)=8(] a [ty 0 6 
(四 一 CO J he v,(w>0) (6) 
其 中 %(w) 二 (ln w), 因而 w(w) 是 (0, ce) 上 的 不 增 不 负 画 数 。 
同样 地 ,我 们 推导 出 
M(w)= f av, (uw>0) (7) 
其 中 mY) 是 (一 o0,0) 上 的 不 减 不 负 图 数 。 由 (6),(7) , (111) ;我们 还 得 到 
0 oo 
( 
Es (8) 
以 (7),(6) 代 入 (1), 得 
1 
Inf(t)=iYt— 吉 + J (1 Tp) nt 
十 
tty vt n{) 
十 f/(: -1— Tr) ed , (9) 


这 样 , 我 个 推导 出 世族 内 分 人 画 数 的 特征 画 数 成 芒 的 模范 表示 法 409) 其 中 m(w) 是 
(一 ce, 0) 上 的 不 减 不 负 相 数 , n(w) 是 (0, +cee) 上 的 不 增 不 负 画 数 , 它 俩 满足 着 条 件 
(8). 

其 次 ,我 们 要 证 明 , 几 属 於 族 忆 的 分 倚 画 数 卫 (z) 都 是 移 对 连 种 的 。 为 此 , 显然 只 要 
考 赂 


0 { 十 = 
inf()= f (e*—1— Ts ) gu 二 J (10) 


的 情况 就 行 了 。 分 南 款 进行 。 
(1 m( 一 0) 二 nn( 十 0)= 十 co。 由 (9) 我 个 有 








] a TY 1 oc0stu 
ni= 一 -一 一 人 (wo)du， 
0 


其 中 
(一 (一 中 /十 号 (11) 
因而 (十 0)= 十 2e。 取 一 正 数 4 使 $1(4) 之 2。 因 为 内 (人 u 是 不 沽 不 企 的 ,所 以 


a 0 | 
1—costw 1—cosity 1—ecosu 
EP aA SRE he zx 一- 站 二 = me 
ln [f(t) [< / 2 bu du < 2 a 2 / du. 


故 当 1 引 之 二 时 ， 


A 
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a|tl| al 
In|f()1<-2 lo gu 2mnaltl+2f du。 
1 1 


用 第 二 中 值 定理 ,得 
alt| 
/ 一 和 -man<2 


1 
故 当 上 > 时 ， 
ln |f(2) <4— ln at 


即 AD I< 





可 见 ./ 轨 是 可 和 的 ,因而 (7) 是 契 对 连 千 的 。 
(I1) (一 0) 二 %( 十 0)< 十 ce。 我 们 将 (9) 写 为 


$,(u du, (12) 





— TT) 


其 中 内 () 就 是 (11) 而 $4)=n(W) 一 m( 一 ww)。 由 礁 (二 ++0) 二 十 ce, $1(v) 是 有 界 的 ， 
因而 |18s(%w) |]<B1(w) 也 有 和 寞 。 因 此 ， 


To 1 eosty 7 gin tu 
nf(D)=— {hati f (oe 
0 4 


= 
(Bo) | 
J i es 
刻 如 此 , 代 检 着 (12) ,我 们 只 要 考虑 
TP 1 eostu i 
Inf(t)=— f -ghd ti { gu) du (13) 
0 0 
就 行 了 。 
车 (Ww) 二 0, 旭 加 (0) 王 0 而 了 (2) 是 退化 分 和 让。 这 种 情形 当然 排除 在 人 处。 因而 ,我 
个 可 以 取 一 个 正 数 a 使 得 力 (o) 一 00. 於是 
“1— cost “1 — cost 
In |f(1) -5 Od 
和 以 前 2=2 时 一 样 , 我 们 和 终 论 得 到 


KDS 证 ， 当 | 人 > 二 时 。 (14) 


g(W) = - C0 Mu)= fm a. (15) 
0 
当 t0 时 ,(13) 可 以 号 成 
十 十 = 
f(D=~— f buaglltlu) tisgnt f Baw)dn(ltley). 
Uy 0 
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用 分 部 积分 法 得 


十 co 十 co 


Inf(t)=—$(u)gtlu) | +isent $s(w h(t) | 
十 0 十 0 


十 co 十 oo 
+ 三 gaodi (wv)—isent 三 WE)dda(w)。 (16) 
十 0 十 0 


首 忆 项 包含 的 四 个 数值 都 旦 需 。 事实 上 g( 十 0)=h( 十 0)=0 而 四 i 及 4$, 都 有 界 。 此 外 
lim $B,(w)h(| tv) 二 0, 因为 及 有 界 而 $s( 十 oe)=0。 只 胶 下 要 证 
WS | 


im $91 tl) =0. (17) 
Te $i(w) 1 
由 (8) 可 以 秆 出 ， [并 GQu<<+o0, 因 而 Bw) =0 (一 )， 由 (155), 显然 9(w)= 
O(n w)。 这 就 证 明了 (17)。 因 此,(16) 成 为 
十 oo 十 oo 
injb= f g(tlwag (wv)—isgnt iv)dda(w)。 
+0 +0 
在 上 式 的 右 端 内 ,在 积分 号 下 对 # 求 征 商 (1 二 0) 显然 是 合法 的 。 这样 做 ,就 得 到 
十 me +~ 
广电 = 世 人 f (oo0stu) dag Cw) —i f sintuaga(u) )， 
十 0 十 0 
因而 
1(D1< 全 下，(4 是 常数 ) (18) 


故 於 (14) 及 (18), 要 想 完 成 了 (2) 是 息 对 连续 的 证 明 , 只 浓 把 下 面 的 引 理 不了 就 完 
可 2 

引 。 设 (4) 为 分 亿 画 数 , f(t) 为 其 特征 画 数 。 设 广 易 在 一 切 疆 0 处 存在 , 讲 且 存 
在 着 正 数 人, 0 CC， 使 得 





D1< Es, (tl>7), (19) 
f(D) I< (13e0), (20) 
则 Fe 是 契 对 速 续 的 . 
,显然 F(z) 是 连 种 的 , 据 反 演 公 式 ( 见 中 ,页 52), 有 
F(z)—F(0)=1 Da 


若 7 二 0, 则 可 用 分 部 积分 法 : 


A 
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1 Vf) 


和 
= 了 (61+its) (2 -A )a. 


以 五 (2) 记 右 端的 积分 。 座 是 
F(s)—F(0)= 3 (zx0)。 (21) 
容易 看 出 , 互 (z) 的 微 商 处 处 存在 ,而 且 在 积分 号 下 来 求 是 合法 的 。 於是 
H'(s)= f 10%”) A )a, 


十 ce 
fr —itr fr | | 
EG) < Je (FO + 
用 (19) 及 (20), 得 
十 co 
HC) <(0s4+D) f I1-e® le 


tO DI) f D1 
it 


i<T 





<2(0,+1)0; 了 
1 人 


< .4727| 十 4>， 
其 中 4,, 4, 是 和 常数。 可见 互 (z) 在 每 一 有 限 的 区 间 内 有 有 界 的 微 商 ,因而 五 (%) 是 郁 对 
连 种 的 。 由 (21), 可 网 了 (2z) 在 每 个 售 0 的 开 区 间 之 外 是 绝对 过 篇 的 。 因 二 (z) 在 0 点 连 
粮 , 故 它 在 全 7 轴 上 移 对 连 各 。 诈 完 。 
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